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Definition der Implikation, =

Formation
Sind P und ) Aussagen, dann bezeichnet P = () ebenfalls eine
Aussage, die Implikation von P und Q.

Introduktion
Um P = @ zu beweisen, mufs man () beweisen, wobei man einen
Beweis von P voraussetzen darf.

Elimination
Hat man einen Beweis von P = (), so reicht ein Beweis von P, um
auch eine Beweis von () zu beweisen.

Schlufsregeln
P
Q P=>Q P
P Q:>I 0 =&

Definition der Konjuktion, A

Formation
Sind P und ) Aussagen, dann bezeichnet P A () ebenfalls eine
Aussage, die Konjunktion von P und Q.

Introduktion
Um P A Q zu beweisen, muff man sowohl P als auch ) beweisen.

Elimination
Hat man eine Beweis von P A () so auch Beweis von P, und auch
von Q.
Schlufregeln
Y PAQ g, PAQ g,

PAQ P Q



Kommutativitat der Konjuktion

Satz

Die logische Konjunktion ist kommutativ, d.h. die Aussage
ANB = BAA

ist allgemeingiiltig.

Beweis.
ANB
ANDB ANDB
g NEL A NEy
VA
BAA

=7

ANB = BAA

Definition der Aquivalenz, <=

Notation
Die logische Aquivalenz wird mit P <= () bezeichnet und ist
lediglich eine Abkiirzung fiir (P = Q) A (Q = P).

Satz

Die logische Aquivalenz ist eine Aquivalenzrelation, d.h. es gelten
Reflexivitit A < A;

Symmetrie Wenn A <= B, dann auch B < A;
Transitivitat Wenn A <— B und B <— C, dann auch A <— C.

Bemerkung

Zwei Aussagen sind dquivalent wenn sie vom logischen Standpunkt
aus betrachtet gleichwertig sind.



Definition der Disjunktion, V

Formation
Sind P und ) Aussagen, dann bezeichnet P V () ebenfalls eine
Aussage, die Disjunktion von P und Q.

Introduktion
Um PV (@ zu beweisen, geniigt es, P zu beweisen, oder () zu beweisen.

Elimination

Hat man einen Beweis von P V (), dann kann man jede weitere
Aussage R durch Fallunterscheidung beweisen, d.h. unter der
Voraussetzung P, und unter Q.

Schlufsregeln
P VT, Q VI, P=R Q=R PVQ\/g
PVQ PVQ R
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