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1. VORGANGSWEISE IN DIESEM SEMINAR

1
2

(1) Auswahl eines Themas.

(2)

(3) Vereinbarung eines Vortragstermins.
(4)

(5)

Literatursuche; Erarbeiten der interessanten Information.

4) Vorbereitung des Vortrags.
5) Besprechung der Vorbereitung mit dem LVA-Leiter spatestens 3 Tage

vor dem Vortragstermin.

2. THEMEN

2.1. Elementares iiber Funktionen.

(1) Zeigen Sie, dass sich jede endlichstellige Operation auf einer Menge A
als Komposition von zweistelligen Operationen auf A schreiben lasst.
[LNT73]

(2) Sei f: A" — A, sodass f von allen Argumenten abhéngt. Zeigen Sie,
dass es ein i € {1,...,n} und a € A gibt, sodass f{ : (z1,...,2p-1) —
f(z1,...,xi—1,a,24,...,xy—1) von allen Argumenten abhéngt. (Satz
von Salomaa, [HM88])

(3) Sei (A, +) eine endliche abelsche Gruppe, und sei f : A — A ein Grup-
penendomorphismus von (A, +) mit folgender Eigenschaft:

fir alle a,b € A gibt es ein z € Z, sodass f(a+b)— f(a) = zxb.
Zeigen Sie: es gibt ein y € Z, sodass fir alle a € A gilt: f(a) = y * a.

2.2. Polynomvollstandigkeit.

(4) Zeigen Sie, dass jeder endliche Korper k-polynomvollstindig fiir alle
k € N ist.
(5) Zeigen Sie, dass jede endliche, einfache, nichtabelsche Gruppe poly-
nomvollstandig ist. [LN73, Aic95]
(6) Bestimmen Sie |P(S3)|. [Aic02b]
(7) Kaarlis Erweiterungsprinzip fiir kongruenzerhaltende Funktionen im
Spezialfall Z (cf. [Kaa83]):
Sei T eine endliche Teilmenge von Z. Eine Funktion f : T — 7Z
heilt kompatibel genau dann, wenn fir alle z1,z9 € T mit

t fz1)—f(z2)
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Sei f eine beliebige kompatible Funktion auf einer endlichen
Teilmenge T von Z, und sei z € Z \ T. Zeigen Sie: Es gibt
eine kompatible Funktion g : T'U {z} — Z, sodass ¢(t) = f(t)
fiir alle t € T'.
Hinweis: Die Funktion g heiit kompatible Erweiterung von
f auf T'U {z}. Sie miissen nur ein passendes g(z) finden.
Stellen Sie dazu ein System von Kongruenzen auf, von dem
g(z) Losung sein muss, und zeigen Sie, dass dieses System
losbar ist.
Die Begriffe “affin vollstindig”, “lokal affin vollstandig”, “strikt af-
fin vollstdndig”: Geben Sie Beispiele dafiir, dass diese Begriffe nicht
aquivalent sind. [Pil83, KP01, AI04, Aic02a]
Zeigen Sie, dass fur jede Q-Gruppe A gilt: C(A) = LoP(A). [Pil83,
p.238]
Lokale Polynomfunktionen: [LN79, Aic97]
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